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Problema 1
Oficiu

a) Multimea de convergenta: ( - | o |, | a | )

b) Suma seriei de puteri

S:(-2.2)oR, S(x) =] 12 x 2
0 daca x=0

13
C)Z ~ S(1) = In3 - =
(2n+1) ) 12

Problema 2
Oficiu
a) Verificarea ipotezelor Teoremei functiilor implicite
220,0) = 2%(0,0) = 0
0 X oy
2 2
9 2(0,0) = 2(0,0) = 0; az(0 0)=2>
o x2 dy o0Xoy 4

T(x,y)=1+%xy

b) (0, 0) este punct critic pentru functia implicita z(x, y)

(0, 0) nu este punct de extrem pentru functia implicitd z(x, y) (Justificare)
c) O(O 0, 0 (\/7 \/7 ] ( \/7 \/7 qunctecrltlce

b

Minorii principali Aj= 0, Ay =-9<0,A3=-18>0 &

O ( 0,0, 0) nu este punct de extrem (Justificare)

Minorii principali Aj=9>0, A, =72>0,A3=144>0 <
J3 43 f J_

A B 0 puncte de minim local

b

j dacd xe(-2,2)\{0}

1p
3p
4p



Problema 3
Oficiu 1p

AT(P)(X)=T(a+bX +cX?+ dx’) == 2¢c+(b-6d) X +2cX>+3dX>  1p

00 -2 0
01 0-6
Matricea asociatd lui T: A = 1p
00 2 0
00 O 3
b) Valorile propriiale lui T: 4, =0, 4, =1, 43 =2, 44 =3 1p

Subspatiile proprii ale lui T :
{a(1,0,0,0); aeR}, {$(0,1,0,0); BeR}, {r(1,0,-1,0); yeR},

{1 (0,-3,0,1); ueR)} 2p
T diagonalizabil (Justificare) 0,5p
c)KerT ={a-1]|aeR} = Sp(1) 0,5p

T2(P)(X) = T?(a+bX +cX?+ dX?) = —4c + (b-24d) X+ 4cX”+9d X’ sau

00 -4 0
Matricea asociatd lui T2: A2 = 0 0 0,5p
00 4 0
00 0 9
KerT? = {a-1]aeR} = Sp(1) 0,5p
dV={a-aX =a(l - X);aeR} =Sp(l - X) si dimV =1 0,5p
ImT=Sp(T(X),T(X2),T(X3))=Sp(X,—2 +2X2, — 6X +3x3) 0,5p
VorImT = Sp(1-X, X, =2 +2X2, - 6X +3%°)=R;[X] 0,5p

dim(V NImT) = dimV + dimImT - dim(V + ImT) = 0 0,5p



Problema 4
Oficiu

a) Conditii ca (d) < ()
a=-3,6=0

b) Proiectia lui M (-3, 0,1) peplanul (7,): M'| - =,

3
Simetricul lui M (-3, 0, 1) fatd de planul (7,): M "(—

2X-y+z2+3=0 2 -11 -1 1 -3
)4 X-y+z-2=0;A=|1-11[;A=|1-11 2|
m-y+z-1=0 m -1 1 m-11 1

detA =0, (V)meR si Rang A = 2
detA =0, (V) meR = sistemul nu este compatibil determinat

Pentru (V) meR, (7), (7). (73) nu se intersecteaza intr-un punct

2 -1 -3
RangA =2 |1-1 2=0<:>ng
m-1 1

Rang A = Rang A =2 & m =g = sistemul este compatibil nedeterminat
Pentru m = g, (71). (7). (73) se intersecteazd dupd o dreapta
Rang A # Rang A & m = g = sistemul este incompatibil

Pentru m # g, (71). (7). (73) nu se intersecteaza

1p

2p
2p

1p



